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1 Convergence des suites numériques.

1.1 Notion de limite

[Amr19], I.2 et I.4

1.2 Cas des suites réelles.

[Amr19], I.2-3

1.3 Comparaison de suites.

[Amr19], I.2

1.4 Suites définies par récurrence.

[Amr19], I.1 et I.5

2 Valeurs d’adhérence.

2.1 Généralités.

[Amr19], I.2-3

2.2 Valeurs d’adhérence de suites particulières.
D1

Théorème. 1. Si punq est une suite à valeurs dans un espace métrique compact et
dpun`1, unq ÝÝÝÝÑ

nÑ`8
0, alors adhpuq est connexe ;

2. Soit f : r0; 1s Ñ r0; 1s continue et punq P r0; 1sN définie par u0 P r0; 1s et un`1 “ fpunq. Alors,
punq converge si et seulement si |un`1 ´ un| ÝÝÝÝÑ

nÑ`8
0 ;

3. Soit f : r0; 1s Ñ r0; 1s continue et punq P r0; 1sN définie par u0 P r0; 1s et un`1 “
1

n ` 1

n
ř

k“0

fpukq.

Alors, punq converge vers un point fixe de f .

[IP19], 18
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3 Séries numériques.

3.1 Généralités.

[Amr19], II.1

3.2 Séries à termes positifs.

[Amr19], II.2

3.3 Critères de convergence.

[Amr19], II.3 D2

Théorème. Soient ppnq Ps0; 1rN et pYnq une suite de variables aléatoire indépendantes telles que
Yn „ Bppnq. On définit la suite de variables aléatoires pUnq par U0 “ U1 “ 1 et Un`2 “ Un`1 ` YnUn.

1. Si
`8
ř

n“0

pn “ `8, alors Un
p.s.

ÝÝÝÝÑ
nÑ`8

`8 ;

2. Soit f : x ÞÑ 1 `
1

x
et panq la suite définie par a0 “ 1 et an`1 “ fpanq. Si ppnq est constante

égale à p Ps0; 1r, alors
1

n
lnpUnq

p.s.
ÝÝÝÝÑ
nÑ`8

`8
ř

i“0

lnpaiqp1 ´ pqpi.

[BB24], 25
Remarque : si on n’a pas le temps, on peut supposer la suite constante dès le début.
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